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sin(2x) _ sinh(2y)
+i
cos(2x)+cosh(2y)  cos(2x)+cosh(2y)
gosteriniz. (10 puan)
2) Her zeC i¢in |Z| S|Re Z|+|Im Z| < \/§|Z| oldugunu gosteriniz. (10 puan)

1) tanz= oldugunu ara islemleri agiklayarak

3) a) (aﬂ ) < C smnurl bir dizi ise (1 Z akj dizisinin de sinirli oldugunu gosteriniz.

k=1

n .n=1) . ..
b) [Zn +1+ i Tj dizisi C de smirli midir? Neden? (15 puan)
4) f(z)=1z"" fonksiyonunun analitik oldugu kiimeyi bulunuz. Nedenlerini agiklayiniz.
(15 puan)
X—=1)—iy
5 f(2)= (—22
(x=1)"+y

6) B= {Z =X+iy|1< Re(z -1)< 3} kiimesini diizlemde ¢iziniz. B kiimesinin agik, kapali,

fonksiyonunun tiirevlenebilir oldugu kiimeyi bulunuz. (15 puan)

bolge, sinirli, baglantili olup olmadigini belirtiniz. (15 puan)
7) f:D—>C bir analitik fonksiyon, DcC bir bolge olsun. Eger x+iyeD igin

u(x,y)=Re f (x+iy), v(x,y)=Imf (x+iy) ise 0 zaman

u u
a) 8_ = @, 6_ = —@ Cauchy-Riemann denklemlerini sagladigini gosteriniz.
ox oy oy OXx
o’u o L
b) ?4_? =0 Laplace denklemini sagladigini gosteriniz. (20 puan)
X

Not: Sinav 18.06.2021 Cuma giinii 09:00-11:00 arasinda gerceklesecektir. Siire 120
dakikadir. E-posta yoluyla iletilen ve zamaninda teslim edilmeyen cevaplar
degerlendirilmeyecektir. Basarilar

Prof. Dr. Birsen SAGIR DUYAR
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C&2UMLUERI
i—) 4an® = sin (2x) + sinh (2y) oldugunv
Cos(2x) + coshl2y) cos (2x) +cosh(23)
ara isleulert adilayarak gosteriniz .
Geeon: R = sin 2 R Sinx cos liy) + cosx sin (iy)
tosz cosx coslig) — shnx sinliy)

s\nxcoshy + i cosx sinhy

cosX cash:, — i siax stnhy
= sh (2x) o . éff\h(Zy)
os(2x\ + cosh (2y) o5 (2x) 4 cosh(2y)

23 Her zed ian 2l < Rezxl+ Om2z2\ < V2 [2| oldugunv

—\
\
(=2l = \)@ea)"+(rm-z)°‘ < J(‘lkezl “+ (Imzl)l

lgez| + (Tm2|

= 2l < \Rez\+ Tm2| 0
(Rezl—lLmzl) 2O = pealte lTmalt - 21RezllTmz | 3 ©
= 121t 7 2 (Rel 1 Tmz |
=) sizl2y 2 lRezl (Imal ~ (217

2
= 212127 C(IRe2l™ (Ton2 )
3 Jz \2\Z \Qc&.\-\-‘lm?:\ @
2\ < \Rez| + el 2 (2| dir-



"
39 @) (an) € & sk bir  diat ise (_L 2. au> dizisinin de
N k=

stnrlt o\du’:})r\v S‘ds’*erir\iz.
=\ > dizis d; de sl ,u\chr? Neden /

N

b) L. TR 3

2n+1

Go20m: a) (an\  Savl oldc.@//\abf\ Uneld  iain laal €M olacok.

MO vardir . O halde

sekilde
n
a
\,‘_ i“klé—% Sl £ 4L . AaM= M
o k=1 =\
N
O\UP (-—‘,—\- t:i-.:; OAL\ diz¢si starhdir.
A z !
B | e st [ = S (=) 2 V. (yeem)
2n+4 ) 2n-+4 n 5
. ' al, (20 siawvrlude
o\c\u@d/\dm -EJ\_-\-T + 1. ,\ dizis t_ de \\\ .
axl fonleSiYyononIn analitik ol dugv kﬁmed.‘ bulunuz .
L\—) -?(%\: = d

NederleAn qc.\k_\o,\d\m}, .

Auceene il o\dugv L’-\"JME‘U( bulalim .

GS20m Oace
A (4+1) Log? e“*“ (ealzl+iArg2)
z = & =

A %eror\sidelle/\ebiltr o\ dugy kGme

x £ O, U:O} D\UP

Poresiyonrn
De G- §lx+iy

—? -@or\tsh./om)/\ur\ anealitle

n°=08 dir.

Bu dunmdea
x4 O, d:o}

A= €= x4y

du.



5 pl2)= _XI- 1Y
(x=1) 2+ y*

bulunvz -

((829m £(2) am

S -\U\O\\I dir.

forksyornunun  Hirelenebili

old‘.gv t\:‘meyr

+af\w\ ka/\ﬂe‘.‘f 7_-: ¢“ i(‘!(a) 5

ol d@/\da—\

..F(z\ - safeku pldxév kilme D1:: 4:_ {((‘O)‘L, d(f-
alxe) = %= slagls =3 =
=)< y? x-)*+y
2 (=" ay= - Agpietl
Uy = — . /
((x—l)"-ej") ’ (=t y?)®
1 [
Gy = 2y (x=) oz~ L)ty
Y= a4 L
((x~l)1+\-jz)1' ((y—\)t-(-g)
Uy = U‘d y Uy = - &, o\u? (Qqc,lf\s - Rieuann deak(eulert
Dy= €- {CLa)t de soglonr.
D= Do ADN DA Dy = €= f(LOY £ ain Rredenesilyr o\ B
- o
. . . . 2(x-\)% o2y [x=1)
- traedelt Yrevi £U2) = uprivgs - ]2
tSmne dir. Bu tTmedekt ((x—()"-&-y")l ((K_”l*&l)l
o\laralk bulunul .
(- B= )|=2-.-_)<--|‘3 | 4<Relz2-1) <3 } ECmesinig dbzleude gigtar2 .
B Emesinin Gk kepat, sl bdplovkl olup duedipint betiviniz .
GaCm:, 2= X414 =) z—A =

(x—A) -\-i\j =) QC(%—Q)= X~

B-’—‘\%-‘-"“‘Tt\ £ ‘(4X<\43\(: -[ (X\\d\élal" ZAX<LfIﬂe“Z1’

J
’l :/ ; h4 (K°|3a) € B Tan\T N B ((Xelaa)'r) < B OlQC‘Bk
(

\
‘é\‘ ?6'(_“ de bixr O voar ol d@/\d@-\ [ Qi
|
¢ /\ N “ ’
,6‘ © kimesi @alhr, kapel degildy, bslpedir,
|

S L dﬂ?ﬂ der, \oﬂ?(w\‘\"\\ A



7 D> & ) “H -
') { bir  analtik  fonksiyen , DC £ bir bdlge olsun.
Eger x-H:jeD wain u(x\a\: Re £ (x+iy) , \51()\.3) = Im -f(x-l—f:,)

—

ise o BamMan
5y _ e Bu __ 9+ C Y ‘
O) % = 29 1 2y ’_—3)( Guah\\j Riedann aeakleulenn
eaé\qd@m( 555“’2{1{\12 ;
i 2
L) <24 2*u . O -~ . _ . ’
) gx‘z_ —+ ’;81’ PlOCe clenld eurnt Sag(ad@m, 805*.2,.,“‘ 2.

G oY a) -F analitik aldu@.l/\dcvx £'(2\= iy £(2+h\ -~ £(2)

h=0O I.\
i Vz=x+fy €D iGit vardir-
h—o , reel ve sanal eksen boyvnca &auas-}(g‘(r\da_ de it vardie,
flasn)- £(2) = P (x+ h+ig) - fx+iy)
) h

_ ﬁ*("“'“t‘d) —ulxy) -4 \}-{x-&—h“q)-—\?-()(\\\d)

Q) h
haO  iken mik allniese
fa\- (x) 1. Q Vlxiy) 1)
X X
thmo, W reel iken
-?(1;+zh\—1e(z) _ o Axe ilney)) — f (x+iy)
ih ih

= 4. ulxigtn) — ubad) W lxiy+n) - wxiy)

" "
et 9ec.§lc~h3w\de
a) = - i 2ulu) , duba) (2)
Y 2y
U
balunur.  (A) ve (21 AR esitlignden —aix_ = % p %% =- -
e\de edilir:
2 o 8
L =y 28 = 2t
b) ox 2y L T %Y Aty e o
= - — =
du __ v P | ax” y*
B . BR. 8 T )
dy Ix Y Ty



